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9 êëàññ
9.5. ×èñëà b > 0 è a òàêîâû, ÷òî êâàäðàòíûé òðåõ÷ëåí x2 + ax + b

èìååò äâà ðàçëè÷íûõ êîðíÿ, ðîâíî îäèí èç êîòîðûõ ëåæèò íà

îòðåçêå [−1; 1]. Äîêàæèòå, ÷òî ðîâíî îäèí èç ýòèõ êîðíåé ëåæèò
â èíòåðâàëå (−b; b). (À. Õðàáðîâ)

9.6. Âíóòðè íåðàâíîáåäðåííîãî îñòðîóãîëüíîãî òðåóãîëüíèêà ABC,
â êîòîðîì ∠ABC = 60◦, îòìå÷åíà òî÷êà T òàê, ÷òî ∠ATB =
= ∠BTC = ∠ATC = 120◦. Ìåäèàíû òðåóãîëüíèêà ïåðåñåêàþòñÿ

â òî÷êå M . Ïðÿìàÿ TM ïåðåñåêàåò âòîðè÷íî îêðóæíîñòü, îïè-

ñàííóþ îêîëî òðåóãîëüíèêà ATC, â òî÷êåK. Íàéäèòå TM/MK.

(À. Êóçíåöîâ)

9.7. Íàòóðàëüíûå ÷èñëà n > 20 è k > 1 òàêîâû, ÷òî n äåëèòñÿ íà k2.
Äîêàæèòå, ÷òî íàéäóòñÿ íàòóðàëüíûå ÷èñëà a, b è c òàêèå, ÷òî
n = ab+ bc+ ca. (À. Õðàáðîâ)

9.8. Ñîòíå ìóäðåöîâ ïðåäëîæèëè ñëåäóþùåå èñïûòàíèå. Èõ ïî î÷å-

ðåäè (â çàðàíåå èçâåñòíîì ïîðÿäêå) ïðèâîäÿò â çàë. Â çàëå ñìîò-

ðèòåëü ïðåäëàãàåò ìóäðåöó íà âûáîð êàêèõ-òî äâà ðàçëè÷íûõ

÷èñëà èç íàáîðà 1, 2, 3. Ìóäðåö âûáèðàåò ðîâíî îäíî èç íèõ,

ñîîáùàåò âûáðàííîå ÷èñëî ñìîòðèòåëþ è óõîäèò èç çàëà. Ïðè

ýòîì äî ñâîåãî âûáîðà ìóäðåö èìååò ïðàâî óçíàòü ó ñìîòðèòå-

ëÿ, êàêîå èç ÷èñåë âûáðàë êàæäûé èç äâóõ ïðåäûäóùèõ ìóäðå-

öîâ (âòîðîé ìóäðåö èìååò ïðàâî óçíàòü ïðî ïåðâîãî). Âî âðåìÿ

èñïûòàíèÿ ëþáîå îáùåíèå ìåæäó ìóäðåöàìè çàïðåùåíî. Åñëè

â êîíöå ñóììà âñåõ 100 ÷èñåë, âûáðàííûõ ìóäðåöàìè, îêàæåòñÿ
ðàâíîé 200, òî ìóäðåöû ïðîâàëèëè èñïûòàíèå; èíà÷å îíè åãî âû-

äåðæàëè. Äîêàæèòå, ÷òî ìóäðåöû ìîãóò çàðàíåå äîãîâîðèòüñÿ

î ñâîèõ äåéñòâèÿõ òàê, ÷òîáû ãàðàíòèðîâàííî âûäåðæàòü èñïû-

òàíèå. (Ñ. Áåðëîâ)
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